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Richiami di teoria

Ordini di infinito e infinitesimo. Regola di de l’Hôpital. Sviluppi di Taylor.

Esercizi1

Esercizio 1. Studiare la concavità e convessità della funzione

f(x) = arcsin
√
|1− x2|,

nel suo campo di esistenza.

Esercizio 2. Calcolare l’ordine di infinitesimo per x→ +∞ delle funzioni

f(x) = e
1
x2 − cos

1

x
;

f(x) = e−
1
x2 − cos

√
2

x
.

Esercizio 3. Calcolare l’ordine di infinitesimo per x→ 0+ di

f(x) = log
[
1 + 2x2 arctan(5x2)

]
− 10ex

4

+ 10;

Esercizio 3. Calcolare il polinomio di Maclaurin di grado 10 della funzione

f(x) = (x− sinx)2 log(1 + x2).

Ulteriori esercizi

Esercizio 1. Sia f ∈ C7(R) e sia

f(x) =

2∑
k=0

4k

2k + 1
(x− 3)3k+1 + o((x− 3)7)

il suo sviluppo di Taylor di ordine 7 in x0 = 3. Calcolare f III(3) e fV II(3).

1In parte da: http://www.sbai.uniroma1.it/persone/micol.amar
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Esercizio 2. Stabilire, utilizzando gli sviluppi di Taylor, il carattere della serie

+∞∑
n=1

(
sinh

α

n
− sin

α(α− 1)

n

)
al variare del parametro reale α.

Esercizio 3. Sviluppare al terzo ordine in x0 = 1 la funzione

f(x) = sin(πx).

Esercizio 4. Sviluppare al secondo ordine in x0 = 2 la funzione

f(x) = 1 + 2x+ 5x2.

Esercizio 5. Sviluppare al terzo ordine in x0 = 0 la funzione

f(x) = esin x.
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