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1. Determinare, al variare del parametro reale α , il carattere della serie

+∞∑
n=1

[
e(n−α2−2) − 1

]
n1−2α .

2. Calcolare l’integrale doppio

∫∫
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x3e
√

1+x2+y2

√
1 + x2 + y2(x2 + y2)3/2

dy dx

dove E = {(x, y) ∈ R2 : 1 ≤ x2 + y2 ≤ 4, y ≥ x ≥ 0} .

3. Stabilire per quali valori del parametro reale α l’integrale improprio

∫ 1

1/2

[
sinh(1− x)5/4

]8/15

log 1
x + (1− x)α

dx

esiste finito.

4. Determinare le eventuali soluzioni dell’equazione differenziale
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,

che soddisfino la condizione

lim
x→+∞

x y(x) =
π3

8
.

5. Sia f ∈ C2(R2) e si denoti con Hf(x, y) la matrice Hessiana di f nel punto (x, y) . Stabilire,
giustificando la risposta, quali tra le seguenti affermazioni sono vere:

a) Hf(0, 0) è definita negativa =⇒ (0, 0) è punto di massimo relativo;
b) Hf(1, 1) è indefinita =⇒ (1, 1) è punto di sella;

c) ∇f(0, 0) = (0, 0) e Hf(0, 0) =
(

2
√

2√
2 2

)
=⇒ (0, 0) è punto di minimo relativo;

d) (0, 0) è punto di minimo relativo =⇒ Hf(0, 0) è definita positiva.

Fornire un controesempio per quelle false.


