SOLUZIONI COMPITO A
Esercizio 1

CE. =R\ {1};
f(z) >0 Vo e (—o00,0)U (1, +00) ; f(z) <0 Vz e (0,1); f(0)=0;
Jim fl@) =075 lim f(z) =400 ; lim, f(z) = %00 ;

o €¥[e** —dee® +3e]
@)= 3(er —e)2(e* —1)2/3

posti « =2 —+V4e?2 —3e<1 e B=2e+V4e2—3e>e

f'(z) >0 Vz € (—00,loga) U (logB,+00) 5 f'(z) <0 Vaz € (loga,logB) \ {0,1} ;
fl(x)=0 z=loga,logf ; lir:f)li fl(x) = -0 .

La funzione assegnata non ha asintoti obliqui, il punto z = loga € punto di massimo, il punto z = log e
punto di minimo. Il punto x = 0 & punto di flesso a tangente verticale. La retta y = 0 e asintoto orizzontale
per x — —o0, la retta x = 1 & asintoto verticale.

Esercizio 2
Ponendo z = a + ib, 'equazione proposta diviene a? + b*> — (a + ib)va2 + b? + a + ib = 0, ovvero

{a2+b2—a a2+b2+a=0

—-bWa?+b2+b=0

da cui si ottiene

b#0
b=0
2 5 \V a2 + b2 =1
a” —ala|+a=0
1=0
Il primo sistema ha come soluzioni b = 0, a = 0 oppure b = 0, a = —1/2; mentre il secondo sistema &
impossibile. Le soluzioni cercate sono pertanto z =0e z = —1/2.

Eserciz%o 3

= [ VORGP ar= [ Ve T = gt e ),

L= @ -]

Esercizio 4

TL2

n
Osservando che, posto a,, = {W} , per quanto visto sugli ordini di infinito, hm Ya, = +o00, si
ogn

ottiene subito che il limite proposto risulta essere uguale a +occ.



SOLUZIONI COMPITO B

Esercizio 1

CE.= R\ {2};
flxz) <0 Vo e (—oo0,1)U(2,4+00) ; f(x) >0 Vre(1,2); f()y=0;
Jim f(z) =075 lim f(z) = —o0; lim, f(z) = Foo;

Fle) = — e?[e?® — 4ee” + 3’|
3(e® — e2)2(e — 07)2/3 ’

posti a =2 —\/4et —3e3 € (1,e) e [ =2+ Vet — 3e3 > ¢’

f'(x) <0 Vz € (—o0,loga) U (logB,+00) ;  f'(x) >0 Vz € (loga,log8) \ {1,2};
fl(x)=0 =z =loga,logp ; lir?i f'(z) = +o0 .

La funzione assegnata non ha asintoti obliqui, il punto x = loga € punto di minimo, il punto z = log g e
punto di massimo. Il punto z = 1 & punto di flesso a tangente verticale. La retta y = 0 € asintoto orizzontale
per x — —o0, la retta x = 2 & asintoto verticale.

Esercizio 2
Ponendo z = a + ib, I’equazione proposta diviene a® + b? + (a + ib)Va® + b — a — ib = 0, ovvero

A+ +ava?+b2—a=0
bvVa2+b02-b=0
da cui si ottiene
b#0
b=0 7
; Vaz+b2 =1

a’+alal —a=0
1=0

Il primo sistema ha come soluzioni b = 0, a = 0 oppure b = 0, a = 1/2, mentre il secondo sistema &
impossibile. Le soluzioni cercate sono pertanto z=0e z = 1/2.

Esercizio 3

i) :/0 VEOE+ O dt:/o VI Tdt =2 ot 1)

1

=2 [e+ 1% - 22

0

Esercizio 4

logn)21" . e . —
(logn) ] , per quanto visto sugli ordini di infinito, lim {/a, = 07, si ottiene

Osservando che, posto a,, =
nl/2 n—+00

subito che il limite proposto risulta essere uguale a 0.



